Wroctaw, 04 czerwca 2016

FUNKCJE WYKLADNICZE I LOGARYTMY

Rozwiazcie te zadania do dnia 10.06.2016 i zostawcie rozwiazania w se-
kretariacie.

1 Wzory

Niech a > 0, oraz niech x, y beda dowolnymi liczbami rzeczywistymi. Wtedy:
1.a’=1,a'=a
2. a®tY =a® - a¥
3. a®¥ = (a")¥
DEFINICJA LOGARYTMU (a € (0,1) U (1,00), b > 0)
log,(b) =x < a” =b
Dla a € (0,1) U (1,00) oraz b,c > 0 may:
1. log,(1) =0, log,(a) =1

(
2. log,(b- c) =log,(b) + log,(c)
3. log,(b°) = clog,(b)

(

4. log,(b) = % (c#1)

2 Zadania

Zadanie 1. Dzialanie ¢ nazywamy laczne, jesli x o (y o z) = (xoy) o 2.
Przykladami dzialan tgcznych sq dodawanie © mnozenie liczb rzeczywistych.
Dla liczb dodatnich x, y okreslmy

xoy=ua.
Czy jest to dziatanie lgczne?

Zadanie 2. Wyprowadz, korzystajgoc tylko ze wzorow znajdujgcych na po-
czqtku tej listy zadan nastepujocy wzor:

o, () = Lo (8) ~ Lo (0



Zadanie 3. Wyprowadz, korzystajec tylko ze wzoru (4) znajdujecego na
poczqtku tej listy zadan, nastepujgcy wzor:
1

log,(b) = Togy (@)

Zadanie 4. Naszkicuj wykresy nastepujgcych funkcji:

2

1. fi(z) =277
2. fa(z) =1
3. fa(w) =22

Zadanie 5. Upros¢ nastepujgce wyrazenia:
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1. 4

=

2. 21°84(@) og,(27)

5. log 55(121) - logy; (13)

Zadanie 6. Jaki jest zwigzek miedzy funkcjami f(x) =logy(z) oraz g(x) =
log,(x) ¢

Zadanie 7. RozwigZ nastepujgce rownania:
1. logg(z? — 1) — logs(x + 1) = 3
2. xIOgQ(\/E)_l — \/g

3. log, 5(9) =2
4. blogs(x) — 2logg(x) = 12

Uwaga: Przed przystgpieniem do rozwigzywania tych rownan wyznacz naj-
pierw ich dziedzine, czyli zbior tych x dla ktorych wystepujgce w tych réw-
naniach wyrazenia majg sens.

Zadanie 8. Liczbe Eulera e przybliza sie za pomoca wzoru
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Przyblizenie to jest tym dokladniejsze im wieksza jest liczba n. A doktadniej:
bted tego przyblizenia nie przekracza % Zastosuj ten wzor do wyznaczenia

przyblizenia liczby e z dokladnoscig do trzeciego miejsca po przecinku.

Powodzenia,

Jacek Cichon



