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Misja 1. Nothing Compares 2U

Cel: oswoi¢ Gn,p i Gn,m

(agent 1: Mariia Hnatiuk, agent 2: Jan Por¦ba, agent 3: Aleksandra Wójcik)

Zad. 1 � Niech Gn,p b¦dzie dwumianowym grafem losowym, za± Gn,m jednostajnym grafem losowym.
Przyjmijmy p = m

(n2)
(dlaczego?). Zde�niujmy wªasno±ci:

� PE - graf jest eulerowski,

� P∆ - graf posiada co najmniej jeden trójk¡t.

1. Dobierz m tak, by m = m(n)
n→∞−−−−→∞, ale

(
n
2

)
−m(n)

n→∞−−−−→∞. Dla do±¢ du»ych n porównaj na
wykresach P[Gn,m ∈ PE ] oraz 3

√
m P[Gn,p ∈ PE ].

Zaproponuj nierówno±¢ pomi¦dzy tymi funkcjami.

2. Dobierz m tak, by m = m(n)
n→∞−−−−→ ∞ oraz

(n2)
m(n)

n→∞−−−−→ ∞. Dla do±¢ du»ych n porównaj na

wykresach P[Gn,m ∈ P∆] oraz 3 P[Gn,p ∈ P∆].
Zaproponuj nierówno±¢ pomi¦dzy tymi funkcjami.

3. Czy nierówno±¢ P[Gn,p ∈ P∗] ≤ c P[Gn,m ∈ P∗], gdzie c jest pewn¡ staª¡, ma szans¦ by¢ prawdziwa
dla dowolnej wªasno±ci P∗?

Misja 2. Going Through Changes

Cel: zrozumie¢ P[Gn,p ∈ P ], gdy P jest monotoniczna
(agent 1: Jakub Musiaª, agent 2: Aleksandra Zaremba)

Zad. 1 � Niech Gn,p b¦dzie dwumianowym grafem losowym. Zde�niujmy wªasno±ci:

� PC - graf jest spójny,

� P• - graf posiada wierzchoªek izolowany.

Dla ka»dej z wªasno±ci P∗ wygeneruj wykresy zale»no±ci P[Gn,p ∈ P∗] od p ∈ [0, 1] dla n = 1, 2, 5, 10, 100, . . ..
Obserwuj, jak zmieniaj¡ si¦ wykresy, gdy ro±nie n.

Zad. 2 � Pomy±l, poeksperymentuj ze swoimi ulubionymi wªasno±ciami grafów, poczytaj...



Misja 3. Gotta Catch 'Em All

Cel: znale¹¢ maªe podgrafy w Gn,p

(agent 1: Paweª Le±niak, agent 2: Bartosz Michalak, agent 3: Denis Stocki)

Przeczytaj rozdziaª 5.1 z ksi¡»ki Introduction to Random Graphs, A. Frieze, M. Karo«ski.

Zad. 1 � Opowiedz o progu dla wªasno±ci zawierania maªych podgrafów w Gn,p.

Zad. 2 � Wytªumacz, co to jest graf zbalansowany oraz graf ±ci±le zbalansowany. Sprawd¹, czy sªu-
chacze zrozumieli Twoje tªumaczenie prosz¡c ich o podanie przykªadu grafu, który

� nie jest zbalansowany,

� jest zbalansowany, ale nie jest ±ci±le zbalansowany,

� jest ±ci±le zbalansowany.

Zwery�kuj poprawno±¢ udzielonych odpowiedzi.

https://www.math.cmu.edu/~af1p/BOOK.pdf

